Preuves chapitre 9
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Les suites
Preuve 1
Soit 
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 une suite croissante non majorée. Soit A un réel.
Comme 
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 n’est pas majorée alors il existe un entier p tel que 
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Comme 
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Donc 
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 dès que 
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Le principe de la démonstration est identique pour une suite décroissante non minorée.

Preuve 2
Soit 
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 une suite qui converge vers l alors 
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Comme f est continue en l : 
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Or 
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Preuve 3
Soient 
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 deux suites adjacentes avec 
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 croissante et 
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 décroissante.

On sait que, pour tout naturel n, on a 
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· Or 
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 étant croissante on a, pour tout n, 
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Donc 
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Donc 
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 est minorée et décroissante donc elle converge vers l (réel).

· De la même façon, comme 
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 est décroissante alors pour tout naturel n on a 
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Donc pour tout n 
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Donc 
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 est majorée et croissante donc elle converge vers l’ (réel).

· On sait aussi que 
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